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Definicja i własności funkcji o wahaniu skończonym

.przedziale tym na funkcji wariancją lub  

przedziale na nazywamy   Liczbę   przedziału

 P  hskończonyc podziałach wszystkich po wzięte jest supremum gdzie

                                                                                      

   liczbęwyznaczmy  oraz   

przedział Podzielmy    przedziale na określoną funkcją będzie  Niech
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 funkcji wahaniem








.skończonym wahaniu o funkcją się nazywa  funkcja to   Jeżeli ffW b

a ,)( 

)2()(|)()(|],[:          mamy    funkcji dowolnej Dla    1. fWafbfRbaf b

a

spełniony jest warunek  Zatem

 3. wynosi przedziale podanym na funkcji tej wariancja Natomiast

                                                

 wartość    przyjmuje  

 inierównośc strona Lewa   przedziale na   funkcjęWeźmy 
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  Ponadto        

  ym.ograniczon wahaniu o funkcją również jest  funkcja Wówczas       

  R. niech i ymograniczon wahaniu o funkcją jest R Niech     4.
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 zmiennej rosnącą i ąograniczon funkcją jest      

                                                                                                  

wahanie      

  dla to  przedziale na skończone wahanie ma  funkcja Jeśli    5.





Kryteria istnienia funkcji o wahaniu skończonym
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ychograniczon i rosnących funkcji dwóch różnica jako onaprzedstawibyć  mogłaaby 

 wystarcza, i potrzeba skończone, wahanie  przedziale na miała  funkcjaAby 
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ym.ograniczon wahaniu o       

funkcją także jest  iloraz to warunek   jestnałożony        

dodatkowo i ymograniczon wahaniu o funkcjami są  i  Jeżeli    3.
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oraz  przedziale na skończone

 wahanie ma  funkcjawtedy   na całkowalna iebezwzględn jest  funkcja gdzie

                                                                                                       

całkowaniagranicy  górnej zmiennej o całkę jako

ć przedstawi można nymnieskończo bądź skończonym  przedziale na  funkcję Jeśli
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Przykład

pokazać. należało co

 ,przedziale tym na skończone wahanie ma i  przedziale na rosnąca jest  funkcja Zatem

           

             

to  Jeżeli

                         

        
                                              

wzorem jest zadana która , funkcja także jest rosnąca

 przedziale tym na że pokażemy,  na rosnąca jest  funkcja że tego, zc Korzystają

                                                         

Zatem  przedziale na

 Riemanna sensiew  całkowalne są i rosnące niemonotonicz są  i  Funkcje

                                                               

że wiemy, Jordana mkanoniczny rozkładzie o atwierdzeni Z

                          

        
                                              

postaciw  jest onaprzedstawi

  funkcja a , przedziale na skończone wahanie ma  funkcja że Załóżmy,

],[

0))()((
))((

)(
1

)(
))((

)(
1

)(
))((

)(
1

)(
1

)()(

,

0

],()(
1

)(

],[

)()()(

].,[

)()(

)()()(

0

],()(
1

)(

],[

bag

dttx
ayax

yx
dtx

ay
dtt

ayax

yx

dtx
ay

dtt
ayax

yx
dtt

ax
dtt

ay
xgyg

byxa

axdla

baxdladtt
axxg

g

ba

dxxdxxdxxf

ba

xx

xxxf

axdla

baxdladttf
axxg

gbaf

x

a

y

x

x

a

x

a

y

x

x

a

y

a

x

a

b

a

b

a

b

a

x

a



 



 
















































































1

.skończonym wahaniu o           

funkcją jest skończonym wahaniu o funkcji iloczyn oraz różnica Suma,    2.    


