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Funkcje o wahaniu skończonym i ich własności

Oliwia Fertacz, Agata Paluszewska

Instytut Matematyki Politechniki Częstochowskiej

wykresie nać zilustrowa można [0,1] przedziale na funkcji tej nenieskończo Wahanie

                                                         

zatem rozbieżny, jestktóry  ym,harmoniczn szeregiem jest Wahanie

                                                 

dlatego zwiększać, się będzie  suma  większego coraz Dla

   dla    dla    Dla

                          

                  

                  

definicji zsprawdamy 

[0,1] przedziału zpunktów  Dla   .   :punkty Weźmy 

  dla               

  dla     
                                        

:wzorem określona będzie   funkcja Niech

:przykład nastęującypokażmy 

 tezę, tęjąc Potwierdza  e.ograniczon wahaniemieć  musi ciągła funkcja każda Nie
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zera. dodąży gdy  razy, wiele nienieskończe

 się waha przedziale danym na  funkcja że widać, wykresu podstawie Na f

pokazać. należało co ne,nieskończo jest  funkcji wahanie Zatem

                                         

zatem ,motoniczna jest  funkcja    ], oraz

  ],w przedziałó z każdymw  że zauważyć, Można

                       

[0,1]. przedziałupodział rozważmy  ego,ograniczon

wahania ona ma nie że pokazać,Aby  .przedziału tego punkcie każdymw  istnieje

  dla                                          

  dla             
                

 pochodna jej ponieważ [0,1], przedziale na alnaróżniczkow ona Jest

       

  dla          0      

  dla    
  funkcja będzie dana Niech

e.ograniczon wahanie nim na ma

 przedziale danym na alnaróżniczkow funkcja każdka nie że Wykażemy,
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                                      gdzie     |                                            

pochodną ąograniczon ma przedziału tego mwewnętrzny punkcie

 każdymw  jeżeli ym,ograniczon wahaniu o funkcją jest  przedziale na  Funkcja
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Rys. 1  Funkcja  o wahaniu nieograniczonym  
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że , i  stałe istnieją jeżeli , na Hölderawarunek  spełnia  funkcja że Mówimy,
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Höldera. warunkuspełniać  musi nie skończonym wahaniu o

 funkcja że zauważyć,możemy  Zatem rosnąca. jest 
2

1
[0, przedziale na funkcja ponieważ

                                           

wynosi i skończone jest funkcji tej wahanieJednak 

 dodatniego każdego dla Höldera warunku spełnia nie  funkcjawięc 

limlim                                         

wtedy Weźmy 

  dla                

  dla         

                                         

funkcja będzie dana Niech

:Höldera warunku spełnia nie która ,skończonym wahaniu o funkcji przykładPodajmy 
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Związek funkcji o wahaniu skończonym z innymi klasami funkcji
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 funkcji cinieciągłośpunktów  wszystkich ciągiem jest }{ a

                                   

  dla    

  dla         

  dla                                

                      

gdzie skoków  funkcji i skończonym wahaniu o  ciągłej funkcji

 sumą jest b][a, przedziale na skończonym wahaniu o  funkcja Każda






















Prezentacja powstała na podstawie pracy dyplomowej Oliwii Fertacz pt. ‘’Funkcje o wahaniu skończonym i ich własności’’


